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Les classes de graphes d’expansion bornée, introduites par NesSetiil et
Ossona De Mendez [NMOS§], donnent une notion tres générale de classes
de graphes peu denses. Parmi les nombreuses caractérisations d’une classe
d’expansion bornée, la suivante est due a Reidl, Villaamil et Stravopou-
los [RVS16] : une classe C de graphes close par sous-graphes est d’expansion
bornée si et seulement s’il existe une fonction f : N — N telle que pour tout
graphe GG dans C, tout ensemble non vide A de sommets et tout » > 1

{N" N Alv e V(G)}H < f(r)]A] (1)

ot N"[v] designe I’ensemble des sommets a distance au plus r de v dans G. La
plus petite fonction f satisfaisant (1) est alors appellée la neighbourhood
complexity de C. Dans le cas des graphes planaires, il a été montré que 1’on
peut prendre f(r) = 90(r*logr) Cependant, aucune meilleure borne n’était
connue, et Sokotowski [Sok21] avait conjecturé que les graphes planaires ont
neighbourhood complexity polynomiale. Nous confirmons cette conjecture en
démontrant la borne suivante. Si GG est un graphe planaire, alors

{N" N Afv e V(G)} =00 |A]).

Nous étendons ensuite ce résultat aux classes propres closes par mineur en
montrant que pour tout entier ¢, les graphes K;-minor-free ont neighbourhood
complexity polynomiale.
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